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Chuyéndé luyén thi dgi hoc
PHUONG PHAP GIAI CAC BAI T AP HINH
KHONG GIAN TRONG K Y THI TSPH

Bién san: Nguyén Trung Kién
Trong ky thi TSPH bai toan hinh khéng gian ludn la dng bai tap gay khé khan cho hoc
sinh. Nguyén nhan @ ban 1a do hoc sinh chra biét phan biét rd rang dang bai tap dé lwa
chon céng a1, phwong phap ghi cho phi hep. Bai viét nay & gitp hec sinh ghi quyét
nhirng vréng mic do.

Phin 1: Nhitng van dé cin nam chic khi tinh ton
- Trong tam giac vuéng ABC (vubng &) duong cao AH thi ta luén co:

A

1 _1,1
AH?  AB? AC?

b=ctanB, c=btanC;

. i 2+ 2__ 42
- Trong tam giac thong ABC ta cé:a” =b*+c* - 2bc cosA ;cosb\:bcha. Tuong
C

tu ta co I thirc cho @ang b, ¢ va géc B, C:

- Susc =%absinC :—1bc sinA:—;ac sinB

- V(Khéi ch()p):% B.h (B Ia din tichday, h 1 chiu cao)
- V(khéi lang t)=B.h
- V(chop S(ABCD)% (S(ABCD).dt(ABCD))

- S=p.r(Trongi6 p la nra chu vi, r la ban kinh vong trc‘)r@i[tiép tam giac)
Phan 2) Phwong phap xacdinh dwong cao cac lai khoi chép:

- Loai 1: Khdi chép c6 1 enh goc vubng &i day d6 chinh la chiu cao.

- Loai 2: Khi chdp c6 1 nit bén vudng gocdi day thiduong cao chinh lduong ke tir
mat béndén giao tugn.

- Loai 3: Khéi chdp c6 2 nit ké nhau cling vuéng gé@iday thiduong cao chinh la giao
tuyén cia 2 it ké nhaudo.

- Loai 4: Khéi chdp c6 cacanh bén Bng nhau hac cac anh bén cungab véi day 1 goc
bang nhau thi chaduong cao chinh & tam vong tron rgtiép day.

- Loai 5: Khéi chdp c6 cac it béndéu tao vsi day 1 goc Bng nhau thi chaduong cao
chinh la tam vong trondntiép day.
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Sir dung cac gh thiét mo:

- Hinh chép c6 2 it bén K nhau cungdb vsi day géca thi chanduong cao k tir dinh
s roi vao dudng phan giac goao boi 2 canh rim trén nit day aia 2 miit bén (Vi di:
Hinh chép SABCD cé it phing (SAB) va (SAC) clngb voi day goca thi chan
duong cao h tir dinh S thdc phan giac géc BAC)

- Hinh chép c6 2anh bén Bng nhau hac hai anh béndéu tao véi day mdt goc a thi
chanduong cao b tir dinh roi vao dudng trung tore ciadoan thing ndi 2 diém con hi
cua anh bén thgc mat day. (Vi du: Hinh chép SABCD c6 SB=SC ho SB va SC cung
tao Vi day mdt goc a thi chanduong cao k tir S i vao duong trung tiee caia BC)

Viéc xac dinh dwec chan dwong caoimg |a yéu té quan trong dé tim goc to béi dwong
thing va mit phing haic goc ho béi 2 mat phing.

Vi du: Cho khi chép SABCD c6 rit bén SAD vudng goc (ABCD), géad hdi SC va (ABCD)
la 600, géc o boi (SCD) va (ABCD) la 48 day 1a hinh thang can c6 2nhday 1a a, 2a; anh
bén king a. Gi P,Q kn luot la trungdiém cia SD,BC.Tim gbcab boi PQ va nit phing
(ABCD).Tinh V khbi ch6p?

R6 rangday la kibi chdp thwc dang 2.Tr d6 ta & dang timduoc dudng cao va xadinh cac goc
nhu sau: K SH vudng géc & AD thi SH laduong
cao(SC,(ABCD))=SCH;(SM, (ABCD)) = HMS), Wi M la chanduong cao k ti H 1én CD

Tu P ha PK vudng goc &i AD ta co (PQ, (ABCD)) = PQK

Phan 3: Cac bai toan \ tinh thé tich
A. Tinh thé tich truc tiép bang cach tim dwong cao:

Vidu 1) (TSBH A 2009 Cho hinh ch6p SABCD adéy ABCD la hinh thang vuongitA va D.,
c6 AB=AD=2a; CD=a. Géc ga 2 mit phing (SCB),(ABCD) king 655’. Goi I la trungdiem AD
biet 2 mit phang (SBI) va (SCI) cung vudng go¢iMABCD).Tinh tke tich kibi chop SABCD?

HD giai: Vi 2 mit phang (SBC) va (SBI) cling vudng g66i(ABCD) ma (SBI) va (SCI) c6
giao tuyn la Sl nén Sl lauong cao. K IH vudng goc vi BC ta c6 gocdo boi mat phang
(SBC) va (ABCD) lasHI =60°. Tir d6 ta tinhduoc:

IC=aJ2:IB=BC = a\/E;S(ABCD)zéAD(AB+CD)= 3?
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1 _ _ L, ., a _3a® |
> 1H.BC = S(IBC) = S(ABCD) - S(ABI) - S(CDI ) = 3a° ~a’ - = nén
1 =2SUBC) 33, 46 V(SABCD)—3\/_5

BC J5

Vi du 2) (TSDH D 2009) Chodng tu dung ABCABC coday ABC la tam giac vuonaitB,
AB=a; AA'=2a; AC=3a. Gi M |a trungdiém ciadoan A'C, | la trungdiém caa AM va AC.
Tinh V chop IABC theo a?

HD giai:
-ABC ABC la lang ty ding nén cac it béndéu vubng goc i day.
Vi IO(ACC)O(ABC), trr | ta k IHOAC thi IH laduong cao va | chinh lagng tm tam giac
AAC = IH —Q=E:> IH _da
AN CA 3 3

C6 AC=+AC?-AA'2 =922 =4a? =a/5 = BC =+ AC - AB? = 2a

V(IABC)= L 1H.dt(ABC) = = 2 L ona=2a3(avty)
3 37372 9
A C
M
B
|
Ad C
H
B
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B. Tinh thé tich biang cach s dung cong thic ti s thé tich hoic phan chia khi da dién
thanh cac khbi da dién don gian hon

Khi gap cac bai toAn maéa tinh toan gp kho khin thi ta pli tim cach phan chia Khda din

d6 thanh cac kéi chépdon gian hon ma co th tinh tuc tiép thé tich aia n6 héc sr dung coéng

thire tinh 1 shthé tich dé tim thé tich khbi da dién cin tinh théng qua 1 K da dién trung gian

don gian hon.

Cac em hyc sinh din nim virng cac cong thirc sau:

V(SABC') _ SA.SB.SC’

1
V (SABC) SASB.SC @)
V(SA'ABC) _
2). Cong tlicc (2) c6 th mo rong cho kibi chép kit ks
V(SABC) S() g thkc (2) G rong p kat ky.

B

Vi du 3) Cho hinh chép SABCD cday ABCD la hinh thoianh a, BAD =60°, SA vudng goc
vé6i day(ABCD), SA=a. @i C la trungdiem SC, nat phang (P)di qua AC song songdv BD cat
cac anh SB, SD @a hinh chopdi B, D . Tinh tre tich khbi chop

HD giai:

Goi O 1a giao 2duong chéo ta suy ra A@a SO ét nhau i trong tam | Ga tam giac SAC.
| thuoc mat phing (P)(SDB) k dudng thing song songdi BD cit SB, SD 4i B, D 1a 2 giao
diém cin tim.

SC' 1 D’ SB _S _2

_ _ V(SABCD') V(SAB'C) SASB'SC' 1
D& thay Vigarco) = Mswe) Misec) = Visec) = V(ABCD) " V(SABC)  SASBSC 3
Ta cOVgpepy = ;SAdt(ABCD) —%SAAD ABsinDAB —gaaa \/2— \/é
N
Viswen) = 18 ——a’(dvtt)
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Vi du 4) (Du bi A 2007)
Cho hinh chép SABCD la hinh &mhat AB=a, AD=2a, ang SA vubéng gbécéi ddy, anh SB

a3

hop V6i day mit goc 6@. Trén anh SA By M sao cho AM:T . Mt phing BCM dit DS i
N. Tinh tré tich krbi chop SBCMN.

HD giai:

Tur M ké dudng thing song songdi AD cét SD ti N & giaodiém cin tim, goc 40 boi SB va
(ABCD) la SBA=60".

Ta c6 SA=SBtan6Bay/3.

D& thay Visieen) = Visasey T Visaco) = DVisasey = NMsacnys Vissemny = Viswise) T Viswen
_ V(SVIBCN) _ V(SMBC) +V(SMCN) _ V(SMCN) , V(SVCN)
V (SABCD) V (SABCD) 2V (SABC) 2V (SACD)
_1aM SBSC 1SM SCSN _ 1 2_5

ZSASBSC 25ASC D 3 9 9

23
Ma Ve, = 3SAdt(ABCD)——a\/ 2a—ia3
:V(SMBCN) 10\/?3 a’
27




www.VNMATH.com

Phéan 4: Cac bai to4n ¢ khoiang cach trong khéng gian

A. Khoang céch ir 1 diém dén 1 mit phing

De glal quyet nhanh gon bai toan khoang cach ir mét diém dén mét mit phang hoc sinh
can nam chiic bai todn @ ban va cac tinh cht sau

* Bai toan av ban: Cho ki chép SABC c6 SA vudng goaivday. Tinh khéng cachir A dén
(SBC)

- Ha AM vudng géc vi BC , AH vubng géc & SM suy ra AH vudng gocar (SBC). Vay
khoang cachir A dén (SBC) la AH.

Ta c6 1 _ 1 + 1 — AH = AM .AS

AHZ AM?2 AS? JAM?2 + AS?

* Tinh chét guan trong dn nam:

- Néu duong thing (d) song song & mt phang (P) thi khaing céch i mei diém trén (d)
den mat phang (P) la nhe nhau

- Néu AM =kBM thi dp) = kdgp) trong d6 (P) 1a mit phing di qua M

Trén co si cac tinh cHit trén ta luén quy dwec khoang cach ir mét diém bét ky vé bai toan
co ban.

Tuy nhién 1 $ trudng hep viéc tim hinh chiéu tré nén vo cting kho kfan, khi dé viéc sir
dung cOng thic tinh thé tich tré nén rat hiéu qua.

Ta c6 V(khbi chép):% Bh=h =%
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Vi du 1) Cho hinh chép SABCD afdy ABCD la hinh vuéngamh a. Hinh chiu cia S trung i
trong tam tam giac ABD. it bén (SAB) 4o voi day mot géc 6@. Tinh theo a thtich cia khi
choép SABCD va khing cachw B dén mat phang (SAD).

Loi giai:

Goi G la tong tam da tam giac ABD,

E 1a hinh chdu cia G Ién AB

Ta c6: SG U AB;GE U AB= AB J(SGE)

— SAG =60
— SG =GE.tanSEG =/ BE
Mit khac G la tsng tam da tam giac ABD

— GE=1pc=2
3 3
1 a’y3
:VSABCD :§$'SABCD = 9

Ha GN vudng géc & AD, GH vudng goc @i SN.

. 3GNGS 3" a3
Ta €6 dgy a0 = 3/ en0) = 3GH = = 3 3

_JGN2+GSZ_\/(2J2+(af,T 2
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Vi du 2) Cho hinhdng tu dtng ABCD.A'B'C'D’ c6dayABCD Ia hinh thoi ,AB = av/3,
OBAD =120 . Biét goc giraduong thing AC’ va mit phing(ADD'A') bang 30°. Tinh tté tich
khdi lang tr trén theo a. va khmg cachir trungdiém N aia BB’ dén mit phing (C'MA).Biét
M la trungdiém aia A'D’

Glﬁl Ta COVABCD.A'B'C'D' = AAI'SABCD (1)
DPay ABCD la hinh thoi §m 2 tam giaaéu ABC, ACD nén:

2
(a\/C_%) \/5_3\/5,32 )
4 2
Goi C'M la duong cao éa tam gidetéu C'A'D’ thi C'M O(ADA'D') nénC'AM =30
Tac6C'M _37 AM =C'M. cotBG—i:AA VAMZ-A'M? =a/6 (3)
3a2 zf

SABCD = 28AABC = 2

Thay (2),(3) vao (1) ta c¥,zcp asco:

Ta cody,cmm = dijcmny VoI Kla trungdlem cia DD’ (V| K va N ddi xtirng nhau qua trung
diém O qia AC)
Tur K ha KH vudng goéc i AM thi

KH O(AC'M) = dy i = KH ;%KH.AM = dt(AA'D 'D) - dt (AA'M ) - dt (MD 'K ) - dt (AKD)

:KH.#:&/E&/@ \/_G\E)’a la/6Va_1la/6 «/_3:KH-§

272 "2 272

. 6
Vay dN/(C‘MA) _7a
D
// : \\ \\\\\ M
- A — L
/// : LAIL// -—7 K
S i - o |
N 1= c o~ [/
. - b
B* A

Vi du 3)Cho hinh chép SABC c6 goeat boi 2 mat phang (SBC) va (ABC) la 6‘b ABC,SBC la
cac tam giadéu canh a. Tinh khang cachi dinh Bdén mp(SAC).Pe du bi khoi A 2007)

HD:
Céch 1:Coi B ladinh khbi chép BSAC tr gia thiét ta suy ra BS=BA=BC=a. & O la chan
duong cao k tir B xuong mp(SAC). O chinh la tm vong tron agtép tam giac SAC. Gi M la
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trungdiém BC ta c6SM O BC AM O BC. Nén gdcdo bai (SBC) va (ABC) la

a«/§

Bay giv ta tim \i tri tdm vong ngx_n tiép tam giac SAC.
Tam giac SAC canat C nén tam vong tron ngoticp nam trén trung trc cua SA va CN (N 1a
trung dém aia SA). Ké trung tirc caa SC ét trung tirc caa SA &i O ladiém cin tim

|sc? —(SAT -3
cosSNC = NC . 2/ - 16 _ V13
C SC a 4

SVMA=60° = SM = AM = AS=

SC
2 _ 2a 2 7 _ 4l
=0C= :BO=+/BC*-0C —
cosSCN \/ 13 «/ 13

CAch 2:Vignem) = Nsuon) = 2; BM dit (SAM )——2AM MS.sin 66 = a° £olt(SAc:)
2
= Lonas=118, V3, VB p ey (SABC)_ @
2 2" 4 2 16 dt(SAC) 13

Vi du 4) Cho hinh chép SABCD cdéy ABCD la hinh thandBC = BAD =90°, BA=BC=a,

AD=2a. Ganh bén SA vudng goaoiv day va SA=a/2, goi H 1a hinh chéu cia A 1én SB. Cling
minh tam giac SCD vubdng va tinh theo admpcachi H dén mp(SCD)TSPH D 2007)

HD giai: Ta c6 AC = av2;SD =+/SA? + AD? = a/6;SC =+ SA? + AC? = 2a. Ta ding & dang

tinh dugc CD = a+/2. Ta c6 SD? = SC2+CD?2nén tam giac SCD vudngitC.

1 o1, 1 = ABAS | aay/2 :a\P
AH?  AB2 AS JAB2+AS?  a?+2a? 3
2
2 s _fB° 2
= SH =SA?-AH2="a=>"=Y¥2_-°
J3 B a/3 3
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2
dt(BCD) = dt(ABCD) - dt(ABD) = 1'AB'(BZC +AD) ——;AB.AD - a_z;

dt(SCD) = % SC.CD =a?y/2

V(SHCD) _SH.SC.D 2 lavy/2a? _£2a3

V(SBCD) :% SAdt(BCD) =

V(SBCD) SBSLCD 3 3.2 6
V(wco):£a3.Tacéd(H/(&D)):M:Qa%s 1 _a
9 dt(cD) 9 a’\J2 3

Vidy 5)Cho hinh chép SABCD oédy ABCD la hinh than@BC = BAD =90°
BA=BC=a; AD=2a. @nh bén SA vudng géai¥ day , goc 4o hoi SC va (SAD) lng 30.Goi G
la trong tdm tam giac SAD. Tinh kling cachir G dén mit phang (SCD)

Gial:

Ké CE vudng goc & AD thi E la trungdiém cia AD va CE O (SAD)

— CSE =30° = SE =CE.tan60=a\/ 3= SA=ay/ ¢
Goi M la trungdiém caa AB, N Ia trungdiém cia AE. Ta c6 BE song son@i(SCD), MN ding

song song & (SCD). Ta cOND :%AD

2 2 2 2 3 1
GSZEMS:> Ao (sco) zng/(SCD) :?),'dN’(SCD) :?’,'sz(SCD) :_ZdAI(SCD)

10
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Vi tam giac ACD vubng canitC nén CD vubng gécar (SAC). Ha AH vubng géc vi SC thi

AH [(SCD) = d g0 = AH = _ =g
SA? + SC*?
(Ta ding c0 tté lap luan tam gidc SAC vudng can suy ra AH=a)

B. Khoang céch gira 2dwong thing chéo nhau trong khéng gian

Khi tinh khaing cach gia 2duong thing chéo nhau a va b trong khéng gianda kianh theo
trinh tr sau:

- Dung (tim) mit phdng trung gian (P) chia a song songdi b saudo tinh khoing cach ir 1
diém hit kp trén b dén mp(P)

- Khi tinh khaing cacht 1 diém dén mit phing ta c6 th van dung 1 trong 2 ptiong phapda
trinh bayd muc A.

Vi du 1) Cho kng tm ding ABCAB C c6day ABC la tam giac vubng AB=BC=agrth bén
AA = a\2. Goi M 1a trungdiém cia BC. Tinh theo a thtich khbi lang tn ABCAB'C' va
khoang céch gia 2duong thing AM, BC.(TSPH D2008)

HD giai:

V(ABCAB'C')=Sh= a3§.

Goi N Ia trungdiém ciia BB ta c6 BC song song& mp(AMN). Tir d6 ta co:

d(B'C,AM) =d(B’,(AMN))=d (B, (AMN))vi N 1& trungdiém aia BB. Goi H & hinh chéu
vubdng goc ga B 1én (AMN), vi tr dién BAMN la tr dién vudng i B nén ta co

L1, 1, 1 . BH="2 chinhlakhang cach gta AM va EC.
BH? BA? BN? BM J7

A C

Chu y 1) Trong bai toan nay téé drng mit phing trung gian la mp(AMNQIe tan dung diéu
kién B'C song songd&i (AMN). Tai sao khong tim @t phing chra BC cac em bc sinh tr suy
ngh diéu nay

Cha 'y 2) Néu mit phing (P)di qua trungdiém M ciadoan AB thi khaing cachit A dén (P)
ciing king khaing cach B dén (P))

11
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Vi du 2) Cho hinh chépit gidcdéu SABCD c6day la hinh vudnganh a. Gi E ladiém doi
xung aia D qua trungliem caa SA, M la trungiiem cia AE, N la trungiiém caa BC. Chirng
minh MN vudng géc ¥i BD va tinh khang cach dgia 2duong thang MN va AC(TS B2007)

HD giai: Goi P Ia trungdiém aia SA, ta cott giac MPNC 1a hinh binh hanh.,
Nén MN// PC. Tr @6 suy ra MN//(SAC). Nit khac BDOOmp(SAC) nén BDIPC = BD O MN.

Ta c6: d(MN, AC)=d(N,(SAC))%d(B, (SAC)) :%BD :—;aﬁ

( Chu y viéc chuyén tinh khaing cach & N d@én (SAC) sang tinh khang céch tr B dén (SAC)
gilip ta don gian hoa bai toan di at nhiéu. Cac em lpc sinh @in nghién aru ki dang toan nay
dé van dung)

Vi du 3) Cho hinh chép SABC cday ABC la tam giac vuéng caai 8, AB =BC =2a, hai mat
phing (SAC) va (SBC) cling vuéng gdéivday (ABC). Goi M la trungdiém AB, mit phang qua
SM song songdi BC cit AC tai N. Biét goc to boi (SBC) va (ABC) ting 60. Tinh tié tich
khdi chép SBCNM va khang cach gia haiduong thing AB va SN(TSPH A 2011)

Giai:

-Tac6 SAD(ABC); ABC =90° = BA= 6 = SA= 2/ 3

M3t phing qua SM song song@vBC cit AC tai N suy ra N |a trungliém AC

T d6 tinhduoc V = J3a°

- Ké duong thing (d) qua N song songivAB thi AB song song & mat phing (P) ctita SN va
(d) nén khang cachi AB dén SN ding king khaing cachi A dén (P).

Dung AD vubdng goéc ¥i (d) thi AB//(SND), dung AH vubng goc &i SD thi

SAAD  _ 2a+/39
Jsa2+pp2 13

AH [ (S\lD) = dAB/S\l = dA/(S\lD) =AH =

12
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Vi du 4) Cho kng tnu dang ABCA'B’C’ ¢6 day ABC la tam giéc vuon@itA,
AB =a, AC = 2a,AA'=a. Tinh khdng céach dgia haiduong thing AB’ va BC.

Giai:
Ta c6 BC song songsvmat phing (AB’C’) chira AB’ nén
dBC/AB' = dBC/(AB'C') = dB/(AB'C') = dA'/(AB'C') (V‘| A'B, AB'Cét nhau m trungdiém oua i

duong)

Tur A" ha A’K vubng goc i B'C’, Ha A’H vubng goc vi AK thi
AKA'A  _2a

JakZ+aAZ 3

A'H O(AB'C')= dayapcy = A'H =

A
(R& rang viéc quy ¢ bai todn @ bdn cd vai trd diic bft quan treng trong cac bai toan tinh

khodng cach, cac em ¢t sinh @in chi y déu nay)

13
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Vi du 5) Cho hinh chép SABCD cday ABCD la hinh vudnganh king a. SA vuéng gocai
day géc &0 hoi SC va (SAB) la 3% Goi E , F 1a trungiiém cia BC va SD. Tinh khimg céch
gitta haiduong thing chéo nhau DE va CF.

Giai:

— CBO(SAB) = CB =30° = SB=BC.cot30=a/ 3= SA=a/ 2

i CBUAB
CBUSA

Tur C drng Cl song songai DE ta c6Cl = DE =%. Ta c6 nat phing (CFI) chira CF va song

song i DE.
Ta codyg e = dpgycrry = Aoy :%dH,(CF,) voi H la chanduong cao bt F 1én AD
HK OCl HK HF
Dun — HRO(FCl)=d, o, = HRE—— oot
' g{HRDFK (FED= G JHK? + HF 2
ER
Ta cOZHK.Cl =CDHI = HK = CD Mo %t a
2 2 3
w30
2
a2 3
TacoFH =32 _ = 2 iz _3a1

R

Trong bai toan nay ta & tao ra khéi chop FHCI dé quy vé bai toan ar ban 1a : Tinh
khoang céach ir chan dwong cao H dén it bén (FCI). Viéc lam nay giap bai toan t nén
don gian hon rat nhieu

14
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Phin 6
Cac bai toan tinh goéc dika 2 dwong thing chéo nhau trong khong gian.

Khi can tinh gdc gka 2duong thing chéo nhau a va b trong khéng gian t&@ pim 1 duwong

thang trung gian la ¢ song songdv a va ¢ @t b. Khi d6 géc o bvi a va b ding chinh la géc

tao bsi b va ¢ Hoac tadung lién tiép 2 duong thang c va d at nhau lan lwet song song #i a
i 2 4 n2_72

va b. Saud6 ta tinh goc gia c va d theo dih ly ham @ césin cosA = bcha hogc theo

hé thirc lwgng trong tam giac vudng.

Vi du 1) Cho kng tn ABCA'B'C’ c6 do dai anh bén bBng 2a day ABC la tam giac vudngit
A.AB =a, AC =ay/3 va hinh chiu vudng goc ga A’ lén mp (ABC) la trungliém cia anh
BC , Tinh theo a thtich ki chép A’ABC va tinh cosin géao bsi AA’ va B'C’ . (TSPH A
2008)

HD giai :Goi H 1a trungdiém cia BC. Suy ra A’'HJ (ABC) va
AH =%BC =—;\/a2+3a2 =a Dodo AH =+ A'A*- AH? :a\@.

, _1,, _a
V(A'ABC) = §A H.dt (ABC) _E

Trong tam giac vuong A'B'H ta c6 HB'¥A'B>+ A'H? = 2anén tam giac B'BH canitB'.
bat a la goc so bdi AA’vaB'C' thi a = B'BH = cosa :%:14
Tel 0988844088

A ‘\\ ‘c

15
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Vi du 2) Cho hinh chép SABCD cday ABCD la hinh vuénganh 2a , SA = a, SB =3 mp
(SAB) vudng géc ¥i mat phangday . Goi M,N 1an luot Ia trungdiém cia cac anh AB,BC.
Tinh theo a téitich kibi chop SBMDN va tinh cosin goed bsi SM va DN.

Hd gi:ij: Tu S ha SH vudng goc AB thi SH vudng gééivmp (ABCD). SH éing chinh latuong
cao kidi chop SBMDN . Ta cé SA+ SB = 44 = AB*= ASAB vudng bi

a3

S= M _%-a: ASAM la tam giaaiéu = ABCH ==

J3a®
3

D& thdy duong thing(BMDN)=1/2dt(ABCD)=24 . Dod6 V(SBMDN):% SH.dt(BMDN) =

Ké ME song songd&i DN ( E thuhe AD) suy ra AE =g gia sr (SM,DN)=a = a =(SM,ME).
Ta c6 SA vubng gocai AD (Binh ly 3duong vuéng goc ) suy ra

SATJ AE = $=\/SA2+AE2:a—f,ME: AM2+ME2=a—f Tam gidc SME canitE
S

néncogy:i:ﬁ
ME 5

PHAN 7) CAC DANG BAI T AP VE MAT CAU NGOAI TI EP KHOI PA DIEN

D¢ giai quyet tot dang bai iip nay ke sinh @n nam vitng kien thirc co ban sau:

** N éu | 1a tam nat ciu ngai tiép khbi chop SAA,..A, thi tdm | cachiéu cacdinh

S A A A, 7 ,

- Vivay tam | thidc truc duong tronday laduong thaing qua tam vong tron ngiatiép day va
vubng goc vi day A, A,...A, (duong thing nay song songsv duong cao kibi chop) (Plai cha y
viéc chon mit day dn linh hat sao cho khi xadinh tuc dudng tronday ladon gian nhit)

- Tam | phii cadchdéu dinh S va cadinh A; A,....A nén | thyc mit phing trung tec cia SA
day la \in d& kho doi hoi hoc sinh én khéo léaté chon canh bén sao choute dudng tronda xac
dinh va anh bendong phing Wi nhaudé viéc tim 1dugc & dang

** Trong mot so truong hop dac biet khi khdi chdp c6 cac it bén la tam giac can, vudnifu ta
c6 thé xacdinh 2 tuc dudng tron Ga mit bén vaday . Khido tam | 1a giaatiém aia 2 tuc
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duong tron. Neu hinh chép cé cadinh déu nhin @nh a dréi mot goc vuong thi tam # cau 1a
trungdiém cua canh a.
** Khi tinh toan @&n luu y cac cong tinc:

_abe | poAC. o oRsinA. L
T=) 4S

Ta xét cac vi d sau:

Vi du 1) Cho hinh chép SABCD cddy ABCD la hinh thang vubngitA va B w
AB = BC = a; AD = 2a.Canh bén SA vubéng goov day (ABCD) va SA=a. Gi E la trungdiém
cia AD.Tinh ti¢ tich kibi chop SCDE va tim tam ban kinhitau ngai tiép khdi chépdo.

HD giai:
3

v==2
6

Goi M, N 14n luot & trungdiém aia SE va SC ta coanphing (ABNM) la mit phang trung tore
cia SE. \ay tdm O @a mit cau ngaui tiép hinh chép SCDE la giatiém cia mit phing

(ABMN) va tryc duong tron ngai tiép day CDE. Gi A 1adudng thing qua | 1a trungliém cia
CD va song songdi SA.Goi K 1a trungdiém acia AB thi KN //AM. KN va A ddng phing suy ra
KN n A =0 ladiém cin tim

Tam giac OIK vudng can nén Ol=I 3C ; AD 3_;;
2 2 2
Tac6OC2 =0l 2+IC? = 92 + 2‘3 = 11:‘ —~ R=0C _—a*/_l (0,25diém)

Trong vi de nay ta deng mit phdng trung trec aia SE dé tin dung diéu kién tam giac SAE
vubng can g A

Vi du 2) Cho hinh chép SABCD cday ABCD la hinh citt nhat canh AB =a; AD = a2 goc
gitra hai nat phing (SAC) va ABCD bng 60. Goi H la trungdiém cia AB. Biét mat bén SAB
la tam giac camt dinh S va thac mat prnng vudng géc &i day. Tinh tlé tich khdi chop
SABCD va xaatinh tam ban kinh & ciu ngai tiép khdi chop SAHC
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-TacoSH 0AB= SH O(ABCD).Ké HM vudng goéc vi AC thi goc to bai (SAC) va
(ABCD) 1a SVIH =60

BC aaJ/2 _a/6 a2
2

C6 HM = AH smHAM AH 5 SH =HM tan6

AC Za@

1 a’
Vaseco = SHOt(ABCD) =~

- Goi E, K 1an luot 1a trungdiém cia SA, HA . K duong thing qua K song songsvAD cit CD
& F thi KFO (SAH). Dung Ex song songdi KF thi Ex 1a tuc duong tron ngai tiép tam giac
SHA. Dung duong thang qua tdm Oua mat day vudng goc &i AC cit KF, AD tai N, P thi N 1a
tam vong tron ngo tiép tam giac AHC. Trong @t phing chra Ex va KF k duong thing Ny
vuéng goc i day (ABCD) @uong thing song songdi EK) thi Ny la tuc duong tron @éa tam
giac AHC.

Giaodiém | = Ny n Ex & tam nat ciu ngai tiép hinh chép SAHC.
TacOR*=IH*=IN*+NH?=KE*+NH >,

2
pp=_ PO _aJ3af3_ 3 a KN == (HO+AP)——5a:>HN: Nz s AR 33

cosCAD 2 ‘a2 2/2 42 4 4«/5
-3 (3] - %

a2 32
Vay R= E‘a
\'32

Céch 2) Gi J, r 1an luot 14 tam va ban kintiuong tron ngai tiép tam gidacAHC. Ta co
_ AHHC.AC _ AH.HC.AC _ 3ay/3
4SAHC 2SABC 4'\/5 l

Ké duong thing A quaJ va A //SH . Khi d¢6 taml caa mat CAU ngai tlep hinh chépS.AHC la
giao dém cuadudng trung toe doan H va A trong it phing (SHJ). Ta cé
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2
IH =+ 1J?+JH? = SHTHZ.

Suy ra ban kinh & ciu 1a R= a‘/g—;.

Vi du 3) Cho  dién ABCD c6 ABC la tam giadéu canh a, DA= DB =%,
AD.Trén anh CD kéo daidy diém E sao chcAéB =90°.Tinh géc 4o hoi mat phing (ABC) va
mat phing (ABD).X&cdinh tam va tinh thtich ki ciu ngai tiép khdi ta dién ABCE

CD vubng goc &i

Giai:
- Goi | la trungdiém caa AB thi Cl vuéng gocéi AB va DI vudng goc i AB. Nén goc 40 boi
(ACD) va (ABD) 14 CID .Do hai tam giac ACD va BCDihg nhau nén

\f

BDC = ADC=90° = CD 0 (ABD)=CD ODI;Cl =—=;DI?=DA*- Al ?==-Z ==

- Tam giac vuéng ACD c€&D? =+/CA* - DA® = \E Tam giac ABE vudng can, dib
a\/_

AE =22 _, DE =JAE2 - DA? =-&: AACE ¢6 AD laduong cao va
J6
2
CD.DE :% = DA’ = AACE vuong &i A.Tuong tr ta c6 tam giac BCE vuongiB. Vay mat

cau ngai tiép tir dién ABCE c6 CE latuong kinh tam | éa mit ciu la trungdiém cia CE. Ban
3
kinh RZE(CD+DE)=£ a E+ a =a\/€2V—ﬂﬂR3 a\/_6 na\/_6
2 2 4 3 Ed 8

3 V6
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Vi du 4) Cho hinh chép SABCD cdéy ABCD la hinh vuéngamh bing a vaduong cao la SH
voi H théa manHN = -3HM trongdé M, N la trungdiém AB, CD. Mt phing (SAB) t0 Vi
day ABCD goc 68. Tinh khaing cachi N dén mat phing (SAC) va xadinh thé tich khbi ciu
ngaai tiep hinh chép SABCD

Giai:
Goi O la giaodiém cia AC va BD suy ra H la trundjém cia MO va
MH =2 ABOHM = AB 0 SM = SMH =60° = sH = 2¥3 — o =2 = ASAB vudng can
4 4 2
tai SvaSA= SB=a—\E. Ta cod(N/(SAC)) :M. Ké HK vubng géc vi AC thi
2 dt(SAC)
~ ~ 2
HK//BD va KHO = KOH =45’ = & = a814:>dt(SAC)=%ACSK = f;a
1 NE av21
Vapue ==SH.dt(NAC)=—-=a’ = d(N/(SAC)) =
swe =3 (NAC) 48 (N/(SAC)) 12

Truc duong tronday laduong thing d qua O va //SH> d O (SMIN). Vi tam gidc SAB vuéng
can ti S nén tac d’ cia mp(SAB) qua M va vubng goonvSAB. Theo trén ta cé (SAB) vudng
goc Wi (SMH) nén K HE vubéng goc &i SM thi HE O (SAB) nén (d’) //HE. Tacdd Ad =1 la
tam mit cau ngai tiép hinh chép SABCD. Ta ¢6

~ 2 2 2
OMI =30°:01 =OM tan30= 22 L Rz = a2 =0a2+0) 2= & + & =78 R=‘5‘*/271
6 2 12 12 6
3
Thé tich ki ciu 1a: V :4?”( a‘/glj = —751.
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MQT SO BAI T AP CHON LQC VE HINH KHONG GIAN
THUONG DUNG TRONG KY THI TSPH

BIEN SOAN GV NGUYEN TRUNG KIEN

Cau 1) Khdi chép SABCD cdiay la hinh binh hanh, M Ia trudgem cua SC. Mit phing (P)di
qua AM, song songdi BD chia kibi chép lam 2 phn. Tinh t s thé tich hai plan do.
Cau 2) Cho hinh choputglacdeu SABCD c6 cacanh hing a.

a) Tinh thé tich kibi chop.

b) Tinh khaing cachi tam it day dén cac nat caa hinh chép.
Cau 3) Khéi chop SABCD cdiay la hinh vudnganh a. SAO(ABCD); SA=2a. Gi E, F la hinh
chiéu cua A trén SB va SD. | |a giatiém cia SC va (AEF). Tinh thtich kibi chop SAEIF.
Cau 4) Cho kng tu ding ABCAB,C, day la tam glatdeu Mt phing (A:BC) tao Véi day 1
goc 30 va tam giac ABC c6 din tich king 8. Tinh th tich khbi lang tr.
Cau 5) Khéi lang ty ABCA;B,C; cdday la tam giac vudng camgrih huyn AB=+/2 . Mt
phing (AA.B) vudng goc wi mat phing (ABC), AA=~/3; goc AAB nhon, goc #o hdi (AAC)
va mit phing (ABC) hing 60. Tinh th tich kii lang tr.
Cau 6) Khéi lang tu tir gidcdéu ABCDA;B1C1D; c6 khaing cach dia 2duong thing AB va
A1D bang 2,d6 daidudong chéo rat bén ting 5.

a) Ha AHOA1D (KOA4D). ching minh Bng AK=2.

b) Tinh tk tich khi ling ty ABCDA;B;C1Ds.
Cau 7) Cho hinh dién ABCD c6 anh AD vuéng goc &i mit phing (ABC), AC=AD=4cm;
AB=3cm; BC=5cm. Tinh khimg cachi diém A ti mat phing (BCD).
Cau 8) Cho hinh chop tam giattu SABCdinh S,do dai anh day bing a. G)i M, N Ian luot |a
trungdiém acia cac enh SB va SC. Tinh theo aditich tam gidc AMN, it ring mit phing
(AMN) vuéng gbc i mat phing (SBC).
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Cau 9) Cho hinh chép SABC c6 SA=3a va SA vudng géicrmit phing (ABC). Tam giac ABC
c6 AB=BC=2a, g6c ABC=120Tinh khaing cach dinh A dén mit phing (SBC).
Cau 10 Cho hinh chép SABCD ady ABCD la hinh vuénganh a, tam giac SABéu va rim
trong mit phing vudng goc &i day. Tinh goc dgia 2 miit phing (SAB) va (SCD).
Cau 11)Cho hinh chép tam giac SABC day ABC la tam giadéu canh a, SA=2a va SA
vudng goc ¢i mit phing (ABC). Goi M va N lan luot & hinh chéu vudng gdc ga A trén cac
duong thing SB va SC

a) Tinh khaing cach ir A &n mat phing (SBC)

b) Tinh tk tich aia khbi chép ABCMN.
Cau 12)Hinh chép tam gidc SABC c6 cémb bén SA=SB=SC=a, géc ASB=266c
BSC=60, g6c ASC=98. Chrng minh &ng tam gidc ABC vudng va tinhétich hinh chép
SABC theo a.
Cau 13)Cho hinh chépit giacdéu SABCD. Khaing cachi A dén mit phing (SBC) ling 2a.
Goc gira cac nit bén va it day laa .

a) Tinh thé tich khbi chop theo a var

b) Xacdinh a d thé tich kibi chép ntb nhit.
Céau 14)Cho hinh chép SABCD afdy ABCD la hinh cti nhat voi AB=a, AD= av/2, SA=ava
SA vudng goc ¥i mat phing (ABCD). Goi M va N 1an luot & trungdiém aia AD va SC, | 1a
giaodiém cia BM va AC.

a) Chang minh &ng mit phing (SAC) vudng gécdi mat phing (SMB).

b) Tinh t tich aia khbi tir dien ANIB.
Céau 15)Cho kng tu ding ABCA'B’C’ c6 day ABC la tam giadc vudngitB, AB=a, AA'=23a,
A’C=3a. Goi M la trungdiém ciadoan thing A'C’, | la giaodiém caa AM va A’C

a) Tinh theo a thtich khbi tw dién IABC

b) Tinh khaing cach diém A d&n mat phing (IBC)
Céau 16)Cho hinh chép SABCD afdy ABCD la hinh thang vudngitA va D, AB=AD=2a,
CD=a, gbc gia 2 mit phing (SBC) va (ABCD) bng 60. Goi | 1a trungdiém aia aanh AD. Biét
2 mat phing (SBI) va (SCI) cing vudéng goéivmat phing (ABCD), tinh th tich khbi chop
SABCD theo a.
Cau 17)Cho hinhing tn tam giac ABCA'B’C’ ¢6 BB'=a, gocdo bsi BB’ va mit phing
(ABC) la 6, tam giac ABC vudngat C va géc BAC=668 Hinh chéu vudng géc gadiém B’
lén mit phing (ABC) triing i trong tam @a tam giac ABC. Tinh thtich kii ta dien A’ABC
theo a.
Cau 18)Trong khong gian cho hinh chép tam giéa SABC c6SC = aV7 . GOC 1o hoi (ABC)
va (SAB) =60. Tinh t¢ tich khi chép SABC theo a.
Cau 19) Trong khéng gian cho hinh chép SABCBI ABCD I hinh thoi anh a, géc ABC=6%)

SO vudng gécéi day (O 14 tam mt dy), SO :a—;’. M 1a trungdiém cia AD. (P) Ia at

phing qua BM va song son@vSA, cit SC ti K. Tinh the tich ki chop KABCD.
Cau 20)Cho hinh chép SABC afdy ABC la tam giadéu canh a, anh bén SA vudng goawv
a\/6

day (ABC). Tinh khéng cachi A dén mit phing (SBC) theo a bt SA:T.

Cau 21)Cho hinh chép SABCD aiféy la hinh ciy nhat, AD = av/2,CD = 2a.Canh SA vudng
goc Wi day va SA=3y2a.Goi K la trungdiém AB.
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a) Chang minh &ing (SAC) vuéng gocéi (SDK)

b) Tinh t tich khbi chop CSDK theo a; tinh kiing cachi K dén (SDC).
Cau 22 Cho hinh chép SABCD afdy ABCD la hinh vudnganh a. Mit phang (SAC) vudng
goc \Gi day, géc ASC=9%) SA o vsi day 1 goc 66 Tinh tie tich khdi chop.
Cau 23)Cho king tmn ABCA'B'C’ c6 day ABC |a tam giadéu canh a, hinh cliu vudng goéc
cua A’ [én mat phing (ABC) trung i tam O @a tam giac ABC. Nit mat phing (P) clira BC va

a’\/3
8

vudng goc ¢i AA’ ¢t lang tu theo 1 thét dién cé dén tich . Tinh tré tich kibi lang tu

Céau 24)Cho hinh chép SABC c6 AB=AC=8&C :%; SA=a3; goc SAB ling goc SAC va

bang 30. Tinh tké tich aia ki chop theo a. ‘
Céau 25)Cho hinh chéopit giacdéu SABCD anh day hing a. Gi G la trpng tdm tam giac SAC

ax@

va khaing cach G dén mit bén (SCD) bng ——

a) Tinh khaing cach tam aia mat dayden mat bén (SCD)

b) Tinh tre tich aia khoi chopSABCD.
Cau 26)Cho hinh chop SABC afuong cao AB=BC=a; AD=2abay la tam giac vudng caait
B. Goi B’ la trungdiém cia SB, C’ la chamdudong cao h tir A xudng SC.Tinh thtich kibi chop
SAB'C'.
Cau 27)Cho kng tu ding ABCA'B'C’ c6 day ABC la tam giac vuéng, AB=BC=agrth bén
AA'= a2 . Goi M Ia}rungdiém aia @nh BC

a) Tinh theo a tatich aia khoi lang tu ABCA'B'C’

b) Tinh khaing cach gia 2duong thing AM va B'C.

Céau 28)Cho hinh chép SABCD afdy ABCD la hinh vudnganh 2a; SA=a; SBa+/3 va mit
phing (SAB) vuéng goc & mat phingday. M va N #n luot 14 trungdiém cia eanh AB va BC.
Tinh thé tich kkbi chop SBMDN va goc gia (SM;ND).

Cau 29)Cho hinh chép SABCD afdy ABCD la hinh thang, géc BADihg géc ABC va bng
90%; AB=BC=a; AD=2a. SA vudng gocsv day va SA=2a. Gi M, N lan luot la trungdiém cia
SA:; SD. Tinh th tich krbi chop SABCD va kbi chép SBCMN.

Cau 30)Cho kng tnn ABCA’B'C’ ¢6 d6 dai anh bén Bng 2a,day ABC la tam giac vudngit
A, AB=a; AC=a+/3. va hinh chiu vudng gdc &a A’ trén (ABC) Ia trungtiém aia anh BC.
Tinh theo a thtich khbi chép A’ABC va cosin ga goc gira 2dudng thing AA’ va B'C’.

Cau 31)Cho hinh chop SABCD cafay ABCD la hinh vuongemh a, nat bén SAD la tam giac
déu va rm trong nt phing vudng goc & day. Goi M, N, P ln luot 1a trungdiém aia cac anh
SB, BC, CD. Cling minh AM vuéng goc & BP va tinh th tich ki ta dien CMNP.

Cau 32)Cho kng tu ding ABCAB1C; c6 AB=a; AC=2a; AA= 2a./5 va géc BAC=128 Goi
M I& trungdiém cia anh CG. Ching minh ing MBI MA ; va tinh khang cach dit diém A
dén mat phing (A;MB)

Cau 33)Cho hinh chép SABC c6 gécigi 2 mit phing (SBC) va (ABC) bng 60 . Cac tam
gidc ABC va SBC |4 cac tam gidéu canh a. Tinh theo a kliag cachw dinh B dén mit phing
(SAC).
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Céau 34)Cho hinh chép SABCD afdy ABCD la hinh vuéng tdam O, SA vubdng gdai day.

Cho AB=a; SA=ay/2. Goi H va K 1an luot 12 hinh chéu cia A 1én SB; SC. Gimg minh
SCO(AHK) va tinh tté tich ki chép OAHK.

Cau 35)Trong mit phing (P) cho fra duong tronduong kinh AB=2R vatiém C thiéc nira
vong (SAB;SBC)=60 Goi H, K 14n luot Ia hinh chiu cia A trén SB, SC. Ging minh tam giac
AHK vu@ng va tinh M¥aBc

Céau 36)Lang tm ding ABCAB,C; cdday la tam giac vudng AB=AC=a; A& a2. Goi M, N
lan luot 1a trungdiém ocia AA; va BG. Ching minh &ing MN ladoan vuéng géc chungia AA;
va BC. Tinh tré tich ktbi chép MABC;

Cau 37)Cho king tu dung ABCAB1C; c6 it ca cac anhdéu bing a. M 1a trungtiém ciadoan
AA;. Ching minh BMOB,C va tinhd g, ;)

Cau 38)Cho hinh chopit giacdéu SABCD c6day la hinh vuénganh a. E 1&tiém ddi xung
cia D qua trungliém SA, M Ia trungiiém caa AE, N 1a trungtiém cia BC. Chitng minh MN
vudng goéc wi BD va tinh khang cach gia MN va AC theo a.
Cau 39)Cho hinh chép SABCD afféy la hinh thang, géc ABC= géc BAD=%®D=2a;
BA=BC=a. Ganh bén SA vubng goosv day va SA=ay/2. Goi H la hinh chéu vuodng goc ga A
trén SB.

a) Chiang minh &ng tam giac SCD vuéng

b) Tinh khaing cachw H dén mit phing (SCD)
Cau 40)Cho hinh chép SABC madinmit bén la 1 tam giac vuéng. SA=SB=BS=ai @, N,
E lan luot I& trungdiém caa cac enh AB, AC, BC. D latiém dbi xang aia S qua E, | 1a giao
diém oia AD va (SMN)

a) Chang minh &ing AD vudng goc i Sl

b) Tinh theo a thtich ki ti dién MBSI

NE

Cau 41)Cho hinh bp dang ABCDA'B'C’D’ ¢6 cac anh AB=AD=a,; AA’=aT va goc

BAD=60". Goi M va N lan luot Ia trungdiém cia A’'D’ va A'B’. Ching minh AC’ vuéng goc
véi mat phang (BDMN) va tinh th tich khdi chop ABDMN.
Cau 42)Hinh chop SABCD cday ABCD la hinh cit nhat véi AB=a, AD=2a, anh SA vubng

goc \Gi day, anh SB o voi mat phing day géc 66. Trén anh SA Ay M sao choAM =aT,
mat phing (BCM) ¢t SD &i N. Tinh tré tich kibi chép SBCNM.

Cau 43)Cho hinh chép SABCD ofdy ABCD la hinh thoi anh a. Géc BAD=68) SA vuéng
g6c Wi mat phing (ABCD), SA=a. Gi C’ 1a trungdiém aia SC, nat phang (P)di qua AC’ va
song song & BD, cit cac anh SB, SD aa hinh chépan luot tai B’, D’. Tinh thé tich aia khbi
chép SAB'C'D'.

Cau 44)Cho kng tnn ABCA'B'C’ ¢c6 A’ABC |a hinh chép tam giadéu, canh day AB=a, anh
bén AA'=b. Gi a la gbc gira 2 mit phang (ABC) va (A’BC). Tinhtana va thé tich khbi chop
A'BB'CC’.

Cau 45)Cho hinh chépit giacdéu SABCD c6 anhday =a. Gi SH ladudong cao éa hinh
choép. Khang cacht trungdiém | cia SHdén mit phing (SBC) king b. Tinh ti tich ki chop
SABCD.
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Cau 46)Cho hinh 4p phrong ABCDA'B’C’D’ ¢6 canh =a vadiém K thusc canh CC’ sao
cho:CK :2—;. Mat phing a di qua A, K va song songyBD chia kibi 1ap phrong thanh 2

khéi da dién. Tinh ti¢ tich aia 2 kidi da dién dé.
Cau 47)Cho 1 hinh i trdn xoay va hinh vudng ABCDich a c6 ainh lién tép A; B nam trén
duong tronday thr nhat, 2 dinh con 4i nam trénduong tronday thr 2 cua hinh tr. Mat phing
(ABCD)tao vai day hinh tn géc 48. Tinh din tich xung quanh vadttich aia hinh tn.
Cau 48)Cho hinh nérinh S,day laduong tron tam O, SA va SB ladrong sinh. Bét SO=3a,
khoang cachi O dén mit phing (SAB) king a, dén tich tam giac SAB=18aTinh tt¢ tich va
dién tich xung quanh.
Cau 49)Cho hinh tn c6 2d4y la 2 hinh tron tdm O va O’. Ban kitdéy bing chéu cao va bng
a. Trénduong tronday tam O 4y diém A, trénduong tronday tam O’ fiydiém B sao cho
AB=2a.

a) Tinh din tich toan pan cia hinh to va thé tich aia khi tru

b) Tinh tké tich tr dién OO’AB.
Cau 50)Cho hinh chéput tam giaadéu ngaii tiép 1 hinh du ban kinh r cho éc. Tinh tké tich
khbi chop ait biét ring anh day I6n gip d6i canh nto. (Hinh chép ngai tiép hinh du réu hinh
cau tiép xUc \6i tat ca cac nit caa hinh chop).
Cau 51)Cho hinh chép tam giau SABC c6do dai anh bén Bng a. CAc rit bén hyp voi mit
phing day mit goc a . Tinh tré tich kibi cau noi tiép hinh choép.
Céau 52)Cho hinh chép SABCD. Haighbén (SAB) va (SAD) cung vudng gbééivmat day.
Pay ABCD la tr gi4c i tiép trongduong tron tdm O, ban kinh R. Xdinh tam va tinh thtich
khdi cAu ngaii tiép hinh chép SABCD Bt SA=h.
Cau 53)Hinh ciu duong kinh AB=2R. iy H trén AB sao cho AH=x ( 0<x<2R). ¥phing (P)
vudng goc i AB tai H cat mit ciu theo giao tu§n la hinh tron (C), MNPQ la hinh vudngin
tiép trong hinh tron giao tép (C).

a) Tinh ban kinktuong tron giao tu§n. Tinhdo dai MN, AC.

b) Tinh thé tich khbi da dién tao bdi 2 hinh chép AMNPQ va BMNPQ.
Céau 54)Cho tr dién ABCD c6 AB=BC=AC=BD=a; AD=b. Hai mp(ACD) va (BCD) vuéng goc
Véi nhau.

a) Chang minh tam giac ACD vuéng.

b) Tinh dién tich mit cAu ngai tiép tr dién ABCD.

Cau 55)Cho hinh chépit giacdéu SABCD anh day bing a, tamday la O, chdu cao SH=§

a) CMR tn tai mat cau O tiép xUic Wi tat ca cac nit bén @a hinh chép. Tinh ban kintia
mat cau
b) (P) la mit phing song songdi (ABCD) va cach (ABCD) mit khaang x(0<x<R). $ la
dién tich thét dién tao boi (P) va hinh chop ®di phan dién tich rim trong niit ciu) Xac
dinh xdé Sg= 1R
Cau 56)Cho hinh chépit giacdéu SABCD anh day va chéu cao cung ing a. Gi E, K lan
luot 1a trungdiém aia cac enh AD va BC.
a) Tinh dién tich xung quanhi@ mit ciu ngai tiép hinh chop SEBK
b) Tinh tké tich aia khbi ciu ngai tiép hinh chép SEBK.
Cau 57)Cho hinh chépit giacdéu SABCD, anh day c6do dai bing a, anh bén 4o Vi canh
day 1 g6c 38 Tinh th tich mit cAu ngai tiép hinh chdp.
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3 3
cau 27)a)2 [ ( Cau 43/):%
3
Cau 28)V = ay3a’ ; COS@ :ﬁ Cau 42y = 10/3
3 5 27
3 3
Cau 29)a)a*; b)% Cau 48) @’2

3

Cau 30V =1;cosa =1
2 4

BAI T AP VE MAT CAU NGOAI TI EP KHOI CHOP
Cau 1) Cho hinh chép SABCD cdéy ABCD la hinh vudnganh a. Hinh ctiu caa S triing i
trong tam tam giac ABD. it bén (SAB) 4o voi day mot géc 6@. Tinh theo a thtich ca khi
chép SABCD va tim tdm ban kinhitrcdu ngaii tiép SABD.

Cau 2)Cho kng tm tam gidaiéu ABCA'B'C’ ¢6 canhday hing a. @i M, N , | 1an luot & trung
diem coa AA’, AB va BC. Biet goc to hoi (C’Al) va (ABC) bang 60. Tinh tté tich khbi chop
NAC’l va xacdinh tdm ban kinh &t cau ngaii tiep C’'AIB

Céau 3)Cho hinh chop SABCD cday ABCD la hinh thang vuéngitA va B 7
AB = BC = a; AD = 2a.Canh bén SA vubng goaiv ddy (ABCD) va SA=a. Gi E la trungdiém
cia AD.Tinh ti¢ tich khbi chép SCDE va tim tam ban kinhitntiu ngai tiép khdi chépdo.

Cau 4) Cho hinh chép SABCD cdéy ABCD la hinh vudnganh king a vaduong cao 1a SH &
H thoa manHN =-3HM , trongdd M, N la trungdiém AB, CD. Mt phing (SAB) to i day
ABCD goc 60. Tinh khaing cachi N dén mit phing (SAC) va xadinh thé tich kbi ciu ngai
tiep hinh chop SABCD

Cau 5)Cho hinh chép SABCD cddy ABCD Ia hinh ¢t nhit canh AB =a; AD = a+/2 goc
gitra hai nat phing (SAC) va ABCD bng 60. Goi H la trungdiém cua AB. Biét mit bén SAB
la tam giac camt dinh S va thac mit prnng vudng géc &i day. Tinh thé tich khbi chop
SABCD va xaatinh tdm ban kinh &t ciu ngaii tiép khdi chép SAHC

Céau 6) Cho hinh chop SABCD cdédy ABCD la hinh thang vuongitA, B co
AB = BC = a; AD = 2a, SAC |4 tam gi4c canitS va rim trong nit phing vudng goc &i day,

SB a0 Wi (SAC) goc 60. Goi O la glaodlem AC va BD. Gi sir mit phing (P) qua O song
song Wi SC ¢it SA¢ M. Tinh tré tich khdi chop MBCD va xadinh tam ban kinh &t ciu ngai
tiép khbi chop SACD

Céau 7)Cho tr dién ABCD c6 AB=2a;AB [0 (BCD);CB=CD =g BCD =120°.Goi M la trung

diém aia AB.Tinh khang cachi M dén mat phing (ACD) va tinh th tich kbi cau ngaii tiép
tar dién ABCD
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Cau 8)Cho tam giaeiéu ABC c6 @nh bing a. Gi M la trungdiém cia BC, y diém D ddi
xang Wi A qua M. Trénduong thang vuéng goc & mat phang (ABCD) ti D lay diém S sao
a\/6

cho SD = = Goi N 1a hinh chéu vuéng goc ¢a M 1én SA.Tinh khang cach M dén mat

phang (SAC). Cling minh nt phing (SAC) vudng gécdi mit phing (SAB) va xadinh tam
ban kinh nit ciu ngai tiép khdi chép NBCD

Cau 9)Cho tr dién ABCD c6 ABC I tam giadéu canh a, DA= DB =%,
AD.Trén anh CD kéo daidy diém E sao choAéB =90°.Tinh géc 0 hoi mat phing (ABC) va
mat phing (ABD).X&cdinh tam va tinh thtich khi ciu ngai tiép khdi t dién ABCE.

CD vubng goc &i

Céau 10)Cho hinh ch6p SABCD cdéy la hinh vuénganh 2a. Mit bén (SAB) vuéng gocai
day (ABCD). Bét SB =a+/3;SA=a. Goi M, N 14n luot la trungdiém cia AB, AD, O |a giao
diém AC va DB. Tinh theo a #ftich kibi chop SAMBN va xadinh tam ban kinh & ciu ngaii
tiep khoi chop SAMON

Cau 11)Cho hinh vuéng ABCD céaoh bing av2. Lay diém H tréndoan AC wi AH=a/2.
Trénduong thing vudng goc &i mat phing (ABCD) i H lay diém S sao cho goc ASC=45
Xac dinh tdm va ban kinh #hcau ngaii tieép hinh chop SABCD

Céau 12)Cho tr dién ABCD c6 AB=AC=a, BC=h. Hai &t phang (BCD) va (ABC) vudng
gécwi nhau va géc BDC=90 Xacdinh tdm va ban kinh #ihciu ngaii tiép tr dién ABCD theo
avab

Cau 13)Cho hinh chép SABC, & SA=SB=SC=a.ASB =60°;BSC = 90 CSA = 128. Xac
dinh tdm va ban kinh #hciu (S) ngai tiép hinh chép SABC.

Cau 14)Cho tam giac ABC vudng caai B vsi AB=a. Tur trungdiém M caa AB ta drng duong
thang vudng géc & mat phing (ABC), tréndo lay diem S sao cho SAB la tam gidéu. Xac
dinh tdm va ban kinh #ih cau ngai tiép hinh chép SABC.

Cau 15)Cho tam giac vudng can ABGVAB=AC=a. BB’ va CC’ |a haifoan thing vudng géc
véi mat phang (ABC) vao cung ngt phia so wi (ABC), BB'=CC'=a. Tinh tl¢ tich khbi chop
ABCC'B’ va tim tam ban kinh @t cau ngaii tiep khoi chop ABCC'B'.

Cau 16)Cho kng tu tam gidadéu ABCA’B'C’ ¢ canhday bing a. Gi M, N, P &n luot 1a

trungdiém aia AA’, AB, BC biét mat phang (MNP) to vsi day ABC goc 60. Tinh tie tich ktbi
chép MNPC’ va xadinh tam ban kinh #&t cau ngai tiép khoi chép ABPC’
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Mot sb bai tap tw luyén
1) Cho kng tn dang ABCA'B'C’ day la tam giac can c6 BC=AB=a, gBAC = a. Mit phing

(BA’'C’) tao woi day lang tu mot gocss :%.

Tinh thé tich king tn theo a,a

Tinh diégn tich BA'C’ va tinh khang cach dinh B’ dén mit phing (BA'C)).

2) Cho kng tu deng ABCA'B’'C’ day la tam giadéu canh a. Mt phang (ABC’) tao vai mat
bén (BCC’'B’) mit géca . Goi |, J la hinh chdu caa A 1én BC va BC'.

Chang minh AfJ =a

Tinh theo a tétich kibi lang tr.

3) Cho king tnu ding ABCA'B’C” day la tam giadéu. Tam giac ABC’ cé din tich king+/3 va

tao voi day mdt géca thaydoi (O< a <7—27j . Tim a dé thé tich kibi lang tru 16n nht.

4) Cho kHbi lang tn ABCA'B'C’ c6 day ABC la tam giac vudng caai C, CA=CB=a. Mt
phing (AA'B) vudng géc i mit phing (ABC) ,AA' = av/3,A'AB nhon. GAc @a mit phing

(A’AC) va (ABC) bang6(°. Tinh tre tich khbi lang tny. ’
5) Cho kng tu xién ABCA'B’C’ c6 day la tam giadéu canh a. Hinh ckéu vuéng goc ¢a A’

lén mit phing (ABC) triing wi O |a tamduong tron (ABC). Bét BAA' :%T. Tinh tre tich va

dién tich xung quanhua ling ta theo a.

6) Cho kng tu xién ABCA'B’C’ ¢6 day tam giac ABC vuonait A voi AB=a, BC=2a. Mit bén
ABB’A’ 12 hinh thoi, mit bén BCC’B’ ram trong nit phing vuéng goc &i day, 2 mit nay ho
nhau 1 géaor .

Xacdinh goar

Tinh theo a v& thé tich hinh #ng tr.

7) Cho hinh Bp xién ABCDA'B’C’'D’ c6 day ABCD la hinh thoi enh a. BAD =60,
AA’=A’'B=AD va canh bén 4o v4i day goar .

Xac dinqh goca va chaniuong cao ¥ tir A’

Tinh tre tich V aia hinh [dp theo a var . ’

8) Cho ABCDA'B'C'D'’ hinh 1ap phrong anh a. lay M trén anh AB v6i AM=x (0<x<a). Goi
(P) la mit phang qua M va A'C".

Tinh dién tich thet dién tao boi (P) va hinhdp phrong ’ 7 ’ .

Tim x d€ mat phang (P) chia hinhap phrong thanh 2 kbi da din ma ti¢ tich khoi nay king 2
lan the tich kibi da dén kia.

9) Trén céc enh SA,SB éa tr dién SABC hy cacdiém M,N sao cho% = SNB 2. Mot
mit phang (o )di qua MN va song songs¥SC chia & di¢n thanh 2 pin . Tinh t s thé tich hai
phandd.

10) Cho khbi chop SABC cdlay ABC la tam giac vubng A,BC =a ,SA=SB=SC =2ava
ABC =g . Goi H Ia hinh chéu cia S trén BC.

Tinh tke tich khoi chop SABC theo a va

Tinh khaing cachi B dén mit phang (SAH).
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Cho (P) la nat phang qua A , tsng tam tam giac SBC va song sorif BC chia kibi chop
SABC thanh 2 pin. Tinh ti¢ tich ndi phan

11) Cho khbi chép DABC c6 nit (DBC) vudng goc §i day , cac mt bén (DAB) va (DAC)
cung hop wi day goca(a <90°). Tinh tte tich aia khi chép trong céc trong hop sau

a) ABC la tam giac vubnaitA co AB=a, AC = 2a;

b) ABC |a tam giaaéu cé anh hing a.

12) Cho hinh chéptt giacdéu SABCD. Tinh khang cach A dén mit phang (SBC) ling 2a.
Goc gira cac nit bén va nit day laa .

Tinh tké tich khbi chop theo a var

XAacdinh a dé thé tich khbi chép nfb nhit.

13) Cho hinh chép SABCD cdday ABCD |a hinh vuénganh bing a. Gi M, N [ trungdiém
cua AB, AD, H I giaodiém cia CN i DM. Biét SH vudng géc & (ABCD) va SH =+/3.
Tinh tké tich khbi chop SCDNM va khang cach gia DM va SC theo a (A 2010)

14) Cho kng tu tam gidadéu ABCA'B’C’ c6 AB=a gbc to bhdi (A’BC) va (ABC) bang 60.
Goi G la trong tam tam giac A’BC. Tinh #tich khi lang tm va tim tam ban kinh #ib ciu ngai
tiép khdi chép GABC theo a. (B 2010)

15) Cho hinh chép SABCD cddy ABCD la hinh vudnganh hing a. SA=a. Hinh chii vuéng

goc aia S [én (ABCD) ladiém H thwbe AC sao choAH —AT? Goi CM la duong cao tam giac

SAC. Ching minh M la trungtiém ocia SA va tinh thtich SMBC theo a. (D 2010)

16) Cho hinh ch6p SABCD cddy ABCD la hinh thang vudngitA, hai day la AD = 2a,
BC = a. Bt AB = a, SA = a va SAI(ABCD).

Tinh thé tich aia khbichép SACD.

Tinh tké tich aia khdi chép SBCD va khing céach d(B; (SCD))

17) Cho kibi chép SABC cdaiay ABC la tam giac vudng A,BC =a ,SA =SB =SC =2ava
ABC =@ . Goi H la hinh chéu dia S trén BC.

18)Tinh thé tich kibi chop SABC theo a va

a) Tinh khang cach B &n mit phang (SAH).

b) Cho (P) la it phing qua A , tsng tam tam gidc SBC va song sorig BC chia ktbi chép
SABC thanh 2 pin. Tinh tf¢ tich mbi phin

19) Cho kibi chép DABC c6 nit (DBC) vudng goc &i day , cac nit bén (DAB) va (DAC)
cung hop i day goca(a <90°). Tinh tte tich aia khi chép trong céc trong hyp sau

a) ABC la tam giac vubngitA c6 AB=a, AC =2a;

b) ABC |a tam giaaéu cé anh hing a

20) Cho kng tn tam gidaiéu ABCA'B'C’ ¢ canhday king a. Gi M, N , I 1an luot | trung
diém cia AA’, AB va BC. Bit goc to hoi (C’Al) va (ABC) bang 60. Tinh th tich khbi chép
NAC’l va khaing cach dia haiduong thing MN, AC’

21) Cho hinh chép SABCD cddy ABCD la hinh thoi tam Oach +/5a, AC = 4a

S0 =24/2a va SO vubng gocar day. Goi M la trungdiém cia SC. Tinh thtich kibi chop
SMDB va khang cach dita haiduong thing SA va BM.

22) Cho hinh chép SABCD cddy ABCD 14 hinh cbr nhat tam O bét AB =a;BC =a+/3, Tam
gidc SAO cand S, mit bén SAD vuéng gocai day ABCD. Biét SD hyp voi day ABCD nbt
géc 60.Tinh thé tich khbi chép SABCD va khéng cach gia SB va AC
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23)Hinh chop SABC c6 ABC la tam giac vuoraB, AB =a,BC =2a,SA= 2a va SA vubng
goc Wi (ABC). Goi M la trungdiém AC.Tinh khang cach gia
a) AB va SM
b) BC va SM
24) Cho hinh chop SABC ciéy ABC la tam giac vudng catinh B wi BC =a,SA=2a va SA
vudng goc i day ABC. Goi M, N la trungdiém cia AC va SB. Tinh khing céach gia
a) AC va SB
b) MN va BC
c) T M d&én (SBC)
25) Cho hinh chép SABCD cddy ABCD la hinh vudnganh king a. Tam giac SABéu va
vudng goc i day. Goi M, N, P la trungdiém cia SB, BC, SD. Tinh khimg cach gia AP va
MN.
26) Cho hinh chop SABCD c6 SAB |a tam gidu (SAB) vudng goc & day (ABCD). ABCD
la hinh vudng anh king a. Gi H, M, N, P B&n luot |a trungdiém caia AB, BC, SA, SD.Tinh
khoang céch dta cac @p duong thing sau:
a) BN va DM byHDvaCP c)DMvacCP

AD

27)Hinhchdép SABCD cdaiay ABCD la hinh thang vuéngitA, B biét AB=BC :7 =a,

SA vudng géc ¥i (ABCD), goc to bai (SCD) va (ABCD) ling 45.Goi M, N, P &n luot &
trungdiém cia AB, BC, SD. Tinh khing cach dia

a) BD va CP b) DN va CP c) SC va DN

28) Cho hinh ch6p SABCD ciddy ABCD la hinh ctt nhit voi AB=a, AD= av/2, SA=a va SA
vudng goc ¢ mit phing (ABCD). Goi M va N lan luot 1 trungdiém cia AD va BC, | |a giao
diém aia BM va AC. Tinh khang cach dgia

a) BMva SC b) Sl va ND c) SNvaAC

29) Cho hinh chép SABCD c6 SA vubng ga@ YABCD), SA=a, ABCD la hinh vudngaah
bang a. @i M, N lan luot |& trungdiém caa AB, AD. Tinh khang céch dia 2duong thing

a) BN va SC b) SNvaMC c¢)SNvaAC

30) Cho hinh chép SABCD c6 ABCD Ia hinh vudnmb bing a,SA=a, Goi M, N lan luot |a
cacdiém thuc doan thing AB, AD sao choAM = MB DN = B8N ,Biét SMC la tam giac canit
S va SM vuéng gocai MN. Tinh thé tich kibi chp SAMDN va khang cach gia SA \6i CM

31



	www.vnmath.com



